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Predgovor

Kako na Elektrotehni£kom fakultetu u Beogradu ne postoji eksplicitno ura�ena zbir-
ka zadataka koja pokriva prvu polovinu gradiva koja se izu£ava u sklopu Matematike 3,
autori su odlu£ili da kroz ovu zbirku detaljno re²enih zadataka pomognu kako studentima
elektrotehnike, tako i drugim studentima koji slu²aju ovu ili done-kle sli£nu materiju.

U zbirci je dato vi²e od 300 zadataka iz oblasti funkcija vi²e promenljivih, krivo-
linijskih, vi²estrukih i povr²inskih integrala, kao i tri re²ena ispitna roka. Pored toga,
postoje i zadaci za samostalni rad kod kojih je dato samo kona£no re²enje. Autori su
uo£ili da danas studentima vi²e odgovaraju zbirke koje imaju detaljno ura�ena re²enja pa
su se trudili da skoro svi zadaci imaju re²enja korak po korak. Kako je oduvek bilo te²ko
predstavljati 3D prostor na tabli, uz ve¢inu zadataka su postavljene slike, koje su ra�ene
u vi²e matemati£kih programa i koje ¢e Vam pomo¢i u razumevanju 3D prostora. Treba
pomenuti da je za razumevanje, brºe i uspe²nije savladavanje ove zbirke neophodno pred-
znanje iz matematike, naro£ito iz oblasti integro-diferencijalnog ra£una, koji se obra�uje
na Elektrotehni£kom fakultetu u Beogradu kroz predmete Matematika 1 i Matematika 2.
Kompletan tekst je obra�en u sistemu LATEX.

Autori duguju posebnu zahvalnost recenzentima redovnom profesoru Gradimiru
Milovanovi¢u, redovnom £lanu SANU i prof. dr Sini²i Je²i¢u, vanrednom profesoru
Elektrotehni£kog fakulteta u Beogradu, koji su paºljivo pro£itali rukopis, otklonili gre²ke,
dali primedbe i sugestije i time pomogli da ova zbirka izgleda jo² kvalitetnije.

Iako je tekst vi²e puta pro£itan, mogu¢e je da su se potkrale i neke logi£ke i gramati£ke
gre²ke. Autori ¢e sa zahvalno²¢u prihvatiti sve sugestije na otklanjanju uo£enih gre²aka
i time pobolj²ati kvalitet zbirke. Adresa na koje se mogu slati sugestije je: vbece-
jac@gmail.com.

Beograd, februara 2013. Autori



Predgovor drugom izdanju

U drugom izdanju su otklonjene sve gre²ke koje su autori i kolege uo£ili. Zbirka je
dopunjena sa 187 zadataka iz svih oblasti, tako da ona sada ima preko 500 zadataka, a uz
veliki broj zadataka koji su za samostalni rad, tj. koji imaju samo rezultat, bez postupka
re²avanja, dato je dosta komentara kako bi njihovo re²avanje bilo jednostavnije. Zadaci
iz glave Zadaci za samostalni rad iz prvog izdanja su raspore�eni sada po odgovaraju¢im
oblastima tako da u drugom izdanju ove glave nema, a dodata je podoblast Kombinovani
zadaci. Tako�e, sve slike iz prethodnog izdanja su ponovo ura�ene u mo¢nijim kompjuter-
skim alatima nego za prvo izdanje.

! U zbirku je uneta nova oznaka koja ozna£ava ideju, uputstvo ili ukazuje na gre²ku
koju su studenti pravili prilikom re²avanja.

Autori su svesni da i pored svih pregleda i prepravki ²to iz prvog, ²to iz drugog
izdanja, da su se opet potkrale gre²ke i nedostaci i sa velikom zahvalno²¢u ¢e prihvatiti
sve primedbe i sugestije, koje se mogu poslati na elektronske adrese cakic@etf.rs i vbece-
jac@gmail.com.

U Beogradu, oktobra 2016. Autori
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FUNKCIJE VI�E PROMENLJIVIH

1. Nacrtati u trodimenzionalnom prostoru povr²i a) z = 3, b) y = 2, c) x = 2.

Re²enje: a) Ovo je jedna£ina horizontalne ravni, paralelna sa xy ravni, koja se nalazi
na visini 3 iznad xy ravni. Za bilo koji izbor x i y vrednost z koordinate je uvek 3.

b) Ovo je jedna£ina vertikalne ravni paralelne sa xz ravni na rastojanju 2 od nje.

c) Ovo je jedna£ina vertikalne ravni paralelne sa yz ravni.

2. Nacrtati u trodimenzionalnom prostoru povr² (x− a)
2

+ (y − b)2
+ (z − c)2

= r2 gde
su a, b , c i r proizvoljni realni brojevi.

Re²enje: Ovo je op²ta jedna£ina sfere u trodimenzionalnom prostoru sa centrom u ta£ki
(a, b, c) i polupre£nika r.
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3. Pokazati da jedna£ina x2 + y2 + z2 + 4x− 6y+ 2z+ 6 = 0 predstavlja sferu. Pokazati
da se data sfera i ravan z = −1 seku po kruºnici (x+ 2)

2
+ (y − 3)

2
= 4.

Re²enje: Napi²imo datu jedna£inu u obliku

x2 + 4x+ 4− 4 + y2 − 6y + 9− 9 + z2 + 2z + 1− 1 + 6 = 0.

Dalje je

(x+ 2)
2

+ (y − 3)
2

+ (z + 1)
2

= 8. (1)

Iz ove jedna£ine moºemo zaklju£iti da ovo jeste sfera sa centrom u ta£ki (−2, 3,−1) i
polupre£nika

√
8. Ako u (1) zamenimo da je z = −1 dobijamo

(x+ 2)
2

+ (y − 3)
2

= 4.

4. Nacrtati u trodimenzionalnom prostoru slede¢e povr²i a) z = x2 b) x2 + y2 = 1 c)
y2 + z2 = 1.

Re²enje: a) Data jedna£ina je jedna£ina paraboli£kog cilindra.

b) Data povr² je cilindar £ija je baza krug polupre£nika 1. Cilindar se pruºa duº z−ose.
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