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Predgovor

Ova zbirka namenjena je prvenstveno kandidatima koji se pripremaju
za polaganje prijemnog ispita iz matematike radi upisa na fakultete,
ali i ucenicima srednjih skola i studentima, koji kao predmet imaju
Elementarnu matematiku i inace, u cilju lakseg savladavanja naj-
znacajnijih oblasti srednjoskolske matematike. Zbirka resenih zada-
taka 1z matematike za pripremu prijemnog ispita na fakultetima,
deo II predstavlja celinu sa prvim delom istoimene zbirke, tj. sa Zbir-
kom resenih zadataka iz matematike za pripremu prijemnog ispita na
fakultetima, deo I.

Zbirka je podeljena na 11 poglavlja. Svako poglavlje je podeljeno na
kratke, po poglavljima, teorijske uvode i zadatke. U okviru teorijskog
uvoda u svakom poglavlju date su osnovne teorijske ¢injenice koje su
ilustrovane primerima, a u cilju boljeg razumevanja. Zadaci u zbirci
su dati u formatu zadataka koji se postavljaju na prijemnim ispitima
sa ponudenim odgovorima. Karakteristika ove zbirke je u tome sto je
svaki zadatak detaljno resen.

Ovom prilikom zahvaljujemo se svima koji su doprineli kvalitetu zbirke,
a posebno se zahvaljujemo recenzentima dr Nenadu Cakic¢u, redovnom
profesoru Drzavnog univerziteta u Novom Pazaru,
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Draganu Jovanovi¢u, profesoru matematike Gimnazije u Kraljevu, i
Hajru Zogi¢u, profesoru matematike Gimnazije u Novom Pazaru, koji
su dali niz znacajnih primedbi i time veoma unapredili kvalitet ove

zbirke.

Posebno se zahvaljujemo rektoru Drzavnog univerziteta u Novom Pa-
zaru, prof. dr Miladinu Kosti¢u, sto je prihvatio inicijativu za pri-
premu i izdavanje ove zbirke.

U Novom Pazaru, 15.03.2019. Autori



Glava 1

Geometrija

1.1 Osnovni i izvedeni pojmovi geome-
trije

U geometriji polazimo od osnovnih objekata i osnovnih relacija.

1. Osnovni objekti su: tacka, prava i ravan.
2. Osnovne relacije su: biti izmedu i biti podudaran.
Ove pojmove ne definiSemo i o njima imamo uobi¢ajenu intuitivnu

predstavu. Tacku posmatramo kao element realnog trodimenzionalnog
prostora.

Definicija 1.1.1. Skup swih tacaka je trodimenzionalni prostor, koji
oznacavamo sa Fs.
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Tacke su elementi trodimenzionalnog prostora i oznacava¢emo ih ve-
likim slovima latinice: A, B,C,..., P,Q,....

Prave su podskupovi prostora, koje ¢emo oznacavati malim slovima
latinice: a,b,c,...,p,q,..., a u odredenim slucajevima koristi¢emo i
druge oznake za prave sto se posebno naglasava.

Ravni su takode podskupovi prostora. Njih ¢emo oznacavati grékim
slovima «, 3,7,...,m,..., a u nekim slucajevima, po dogovoru, kori-
sti¢emo i neke druge oznake.

Duz je deo prave izmedu dve tacke koje nazivamo njenim krajevima.

Krak je deo prave ogranicen tackom u jednom smeru i beskonac¢no
produzen u drugom smeru.

Definicija 1.1.2. Neprazan skup tacaka nazivamo geometrijskom fi-
gurom ili prosto figurom.

Relacija izmedu je relacija medu tackama i duzine je 3. Za tacke
A, B,C, ako je tacka B izmedu A i C, to oznacavamo sa A — B — C
sto takode podrazumeva da su to tri uzastopne tacke jedne prave.

Relacija podudarno je takode relacija medu tackama i duzine je 4.
Ovom relacijom se uporeduju parovi tacaka. Tako za tacke A, B, C, D,
ako su parovi {4, B} i {C, D} u toj relaciji, tada pisemo {A, B} =
{C, D}. Relaciji podudarnosti najblizi je pojam jednakih rastojanja.
Za dve prave a i b kazemo da su paralelne ako je a = b ili ako obe
pripadaju jednoj ravni i nemaju zajednickih tacaka.
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1.2 Odabrana tvrdenja u planimetriji

Sledeca tvrdenja se cesto koriste u planimetriji:
1. Najkrace rastojanje izmedu dve tacke je duzina duzi koja ih
spaja.
2. Samo jedna prava se moze povuéi kroz dve razlicite tacke.
3. Duz se moze beskona¢no produziti na oba svoja kraja.

4. Prilikom pomeranja geometrijske figure u ravni ne menja se njen
oblik niti dimenzije.

5. Dve prave koje leze u istoj ravni mogu se se¢i u najvise jednoj
tacki.

6. Dve prave koje leze u istoj ravni su paralelne ili se seku.

7. Neka je data prava p i tacka A van prave p. Tada se tacno jedna
prava moze povuéi kroz tacku A koja je paralelna pravoj p.

8. Dve prave paralelne tre¢oj pravoj, paralelne su medusobno.

1.3 Ugao

Definisimo najpre pojam poluprave i poluravni.

Definicija 1.3.1. Skup koji se sastoji od tacke O prave p @ skupa py
tacaka prave p sa jedne strane tacke O naziva se polupravom koju
oznacavamo sa Opy. Tacka O je pocetna tacka te poluprave.
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Definicija 1.3.2. Prava p ravni o i skup o svih tacaka te ravni sa iste

strane prave p ¢ine poluravan ravni o sa wicom p, koju oznacavamo
sa pay (slika 1).

bay

Slika 1

Definicija 1.3.3. Unija otvorene poluravni o @ polupravih Op 1 Oq
wice a poluravni ac naziva se opruZenim uglom. Poluprave Op i Oq
su kraci, tacka O teme, a otvorena poluravan oblast (unutrasnja oblast)
opruzenog ugla Opq (slika 2).

Slika 2
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Definicija 1.3.4. Neka su aa i b3 poluravni jedne ravni sa wicama a
1 b koje se seku u tacki O. Presek ovih poluravni naziva se konveksnim
(ispupéenim) uglom sa temenom O (slika 3).

Slika 3

Definicija 1.3.5. Unija dve poluravni jedne ravni, sa neparalelnim
ivicama, naziva se nekonveksnim (konkavnim) uglom (slika 4).

Slika 4
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U narednom izlaganju predstavi¢cemo definicije susednih, naporednih
i unakrsnih uglova.

Definicija 1.3.6. Dva ugla Opq @ Oqr, koji pripadaju istoj ravni i
kojima je presek krak Ogq, nazivaju se susednim uglovima.

Definicija 1.3.7. Susedni uglovi ¢iji je zbir opruzen ugao nazivaju se
naporednim (ili uporednim) uglovima (slika 5).

o/
)

Slika 5

Definicija 1.3.8. Par nesusednih konveksnih uglova, odredenih dvema
pravama koje se seku, nazivamo unakrsnim uglovima (slika 6).

Slika 6

Predimo sada na pojam mere ugla. Na pocetku definisimo relaciju
jednakih uglova kao i relaciju manje odnosno veée medu uglovima.
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Definicija 1.3.9. Dva ugla Opq i O1p1q1 jednaki su ako i samo ako
na kracima Op, Oq, O1p1, O1q1 postoje redom tacke P, Q, Py, Q1, takve
dajeOP:OlPl, OQ:OlQl ZPQ:.PlQl

Definicija 1.3.10. Ako su « i 8 dva ugla, Opq i Oqgr dva susedna
ugla, tako da je o = Opq i@ B = Oqr, tada kaZemo da je ugao Opr
zbir uglova o @ 8 1 pisemo Opr = a+ . Za ugao v, jednak uglu Opr,
takode vazi v = a + .

Definicija 1.3.11. Ako su Opq i Oqr susedni uglovi, a « i 3 takvi
uglovi da je o = Opr i B = Opq, tada kaZemo da je ugao o veci od
ugla B, odnosno da je ugao B mangi od ugla o @ pisemo o > [ ili f < «
(slika 7).

r

Slika 7

Definicija 1.3.12. Ugao koji je jednak svom naporednom uglu je prav
ugao (slika 8).

O
Slika 8





